Resolution d’équations du type
X+a=beta-x=b
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Une équatmn est. une égatité dans:iéquetle figure 0n ou plusieurs nombres 1nconnus Résoudre l'équatwn, ¢'est trouver quelles valeur

donnér aux nombres mta s pt‘mr que l'égahté soit vraig,” ;
Exempie tx~8=16 - 3% es‘t une égahté dans laquelle ﬁgure l nconnue X. Quand X =6, le mesbre de gauche 6 - 8 est égal a 2etl

membre de drmte 16 -3 >< 6 e’St égal a 2. Donc 6 =8 = 16’ Bx G 6 est une solutwn de l‘équatton x - 8=16 - 3.
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| W a et b étant des nombres connus, resoudre {équatmn x+a-= b c'est trouver la valeur de x telle que 'égalité x + a = b soit vraie,
x +a = b signifie que x = b ~ g, La solution de lequat}on estd - a.
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Exemple 1 x+ 1, 25 =~ 3 Ssngmﬁe quexa- 3,5 - 1 25 9gmhequex=-4 75,
La solu'aon de l‘équatlon X +: 1 25 = - 3 5 est - 4, 75. Vénﬁcatfan b 4 75 + 1 25 =~ 3 5 est Uune égahté vraie.

B o et b étant des nombres connus, résoudre léquatron a—-x=0b, cest trouver la valeur de x telte que l’ egahté a — x = b soit vraie.
@ - x = ¢ signifie que x + b = g signifie que x = a ~ b. La solution de 'équation est a ~ b.
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Exemple : — ~ x = -« — §ignj ex+{— —~]= — Uuex = — — [ - signifie que x = — signifie que x =
PSRRI = 1559"ﬁeq“ ( 15) 15 S'gmﬁeq 15 ( 15) nifie q 15 S anned 3"
A - : . 4 4 o 16 4 16 20 4
La solubion de l'égquation est —. Vérification - - — = s T e
guation es 3 érification 5 3 1 15 T

3 11
8 4

9 ~ 11,2 est-il solution des éguations suivantes ? Justifiez votre réponse par un calcul sans résoudre chaque équation.
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S'entrainer N —

9 Résolvez les équations suivantes.
- 11
1.3(x-7) - 2(x+9) = - 18 2.%(x~2)+.§.(7_x)+%=_8_

Aide p Récrivez I'équation en développant puis en reduisant le membre de gauche de I'égalité.



Resolu’rlon d equatlons du type ax = b
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Voici un nouveau modéle d'équation
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a et b étant deux nombres CONNUS avec a d1fférent de zéro

1, ' Résoudre l'équation o x x = b, C’est trouver la valeur de x telle que 'égalilé a x x = b soit vraie.
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- Autrement dit, -~ x - © signifie que « - . La solution de I'équation proposée est -,
{ 4} a
47 47
Exemple 1 : 25 x x = 47 signifie que x = B La solution de 'équation proposée est o
47

47 12 47 1 47 x 1
Exemple 2 : 25 x x = — signifie que x = — signifie gue x = — X — ¢ignifi = - igmifie R
$ g 2 25 SO GUEXE T X Sy SIGMINE QUEX = T o 25 1AM AHE X

La solution de {"équation proposée est 3%

94 o, 8 A X 2 signifie que x ol signifie que x .
— = i =
12 g4 TONINEA R e pol o e A 8

Exemple 3 :

La sotution de ["équation proposée est %-

It peut arnver que, pour résoudre certaines équations, on utilise les méthodes de la fiche 28.

Exemple : On considére Uéguation 4x - 7 = ~ 31.

Donc 4x = - 31 + 7 (on utilise la méthode de la fiche 28), c’est-a-dire 4x = - 24. Et x = ~ —'?f-, ¢'est-a-dire x = ~ 6. La solytioh de

{"éguation est — 6.
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o Résolvez les équations en complétant les phrases suivantes et vérifiez que le résultat trouvé convient.

1. 4x =84 sigmfiequex= . signifiequex= _ .________ . . lasolution de [‘équation proposée est .
2. 4y =2 sigmhiequey = . _signifiequey= _ . _ ______. lasolution de l'équation proposéeest .. .. .. . __
3 —;i =34sigmbequex=___ _ % ... .
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9 Résolvez les équations et vérifiez que le résultat trouvé convient.

1. 3t & 10== §SIgMRNEQUE cove o vpppmmpormmgs S i}

2. 17 +5x=- 2 sigmfie que . __ e I SO e s s RIS POy o _

‘S’entrainer ]

9 Résolvez les équations suivantes.

1. 16=§—x—29
4

2.6+£—x=17+3



Resolution d’equations :
I’inconnue est dans les deux membres
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La méthode pour résoudre une équatmn ot L'inconnue est présente dans les deux membres repose sur les régles suivantes.
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i? B Une egallte reste vraie en ajoutant ou en soustrayant un meme nombre a ses deux membres
; # Une €galité reste vraie en multipliant ou en divisant ses deux membres par un méme nombre non nul.
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Smt l'equatron ci-contre a résoudre. (x + 5) + 4x moae 2(xF 8) :; 13
- 1.0n deveIOppe les deux membres. 3x + 15 + 4:( =-2x—-16 + 13
(Hiintes - S— o . I — - 1
2. On réduit chaque membre. Ix + 156 =~ 2x - 3
o ——— — - . — . i damns e - b e —tm
3. On regroupe l'inconnue du méme c6té de l'égalité. ITx +2x+15=~3
Pour cela, on ajoute 2x de chaque coHté. gx + 15 = ﬁ
e Sl k. L by == P e A . A AN S A N = . e Sk e = A A AL....._...,....... s s, G e e gmrre. = S 4 ekt A by e g, A AR S A A L ke ke 1 e
. On resout I"équation selon les méthodes des fiches 28 et 29. 9x = — 3 ~ 15 signifie que 9x = 18
o - 18
signifie que x = ~-—-
{ 9
| signifie que x = — 2
r La solutlon de léquatlon proposée est — 2
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(— 2 ) est la valeur de x pour laguelle ['égalité est vraie. On vérifie que :
3x(2+5)+4x(2) 3x3~8=9- 8*1&-2x( 2+8y+n~~2x6+13 ~12+13=1.
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Pour résoudre une equatlon ¥ lmconnue figure dans tes deux membres g anapriste Pingaeres dase vn dec dedx i abies en ajou-
: tant ou en retranchant la quantité nécessaire a chaque membre. ;

o Résolvez les équations suivantes et vérifiez que le résultat trouvé convient.

1.5x + 8 = 8x + 2 signifie que 5x — ... =2 =
signifie gue — 3x =

2.9y + 9 =117 - 3y signifie que

. signifie que x = —++=—= signifie que x =

. La solution de "éguation proposée est

e Résolvez les équations suivantes et vérifiez que le résultat trouvé convient.

1.4{(5x —3) =x — 12
25805 =X) D33 m X cvumem o, © o v e e s
S+ 2) = 2x = 2(x +4) }
S'entrainer | u
e Résolvez les equations suivantes.
=5 1
X o X, 2, -2 0 % g g 400, 1,
4 3 3 2 3 5

Aide $ On pourra commencer par réduire les deux membres de t'égalité au méme dénominateur.



Mlse en equatlon d un probleme

Mettio o mrabifae crovpuxtion, c'est traduire son énoncé par une égalité mathématique.
Exemple : Ph hppe Yves et Armand comptent le nombre de leurs disques compacts. Philippe a les trois cinquidmes du nombre de (D d"Yves
et Armand posséde cmquante CD de moins qu'Yves, A eux trois, ils ont 340 CD. Combien chacun des trois amis possede-t-il de CD ?

ri On choisit l'mconnue Soit x le nombre de CD possédés par Yves,
. 3
.z alors Philippe a T RA (D et Armand a (x — 50) CD.
s
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{ 2. On traduit "énoncé par une équation. A eux trois, ils ont 340 (D, x + g—x + (x — 50) = 340,

e e et e e e e e e e e e S e e R
§ 3. On résout |"équation. X + —;x + {x — 50) = 340 signifie que x + 0,6x + x - 50 = 340.

Cela signifie que 2,6x = 340 + 50.

Cela signifie que x = %93 ¢'est-a-dire que x = 150.
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4. 3n conclut. —:~ x 150 = 90 et 150 ~ 50 = 100.
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| 5. On vérifie. 150 + 90 + 100 = 340.
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Il faudra appliquer cette méthode quand on voudra résoudre un probléme a l'aide d’une équation.
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o Un bouquet est composé de 18 fleurs : des iris et des tulipes. Un iris coiite 1,50 € et une tulipe 0,60 €.
Le prix du bouguet est de 21,60 €. Quel est le nombre d’iris et de tulipes du bouquet ?

Indication ¥ Appelez x le nombre d'iris du bouquet.

1. Exprimez le nombre de tulipes en fonction de x. U ——

2. Expames leprisdu:bougueten TNt 10 B museevmmuomors som  co st s s S eSS E e S, S9SN
3. Ecrivez l'équation qui traduit que le prix du bouguet est 21,60 €. . o e
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S'entrainer

9 Trouvez quatre nombres entiers consécutifs dont la somme est égale a 182.
Indication 3 Appelez n le plus petit de ces entiers.

9 Un champ rectangulaire a une largeur qui est égale aux trois septiémes de la longueur. Son périmétre est de 1 600 meétres. Trouvez

les dimensions du champ.
Indication b Appelez L la longueur du champ.

e Une piscine propose les tarifs suivants : une carte d’abonnement de 12 €, puis 2,50 € 'entrée (tarif A) ; 4,50 € U'entrée (tarif B).
1. Nicolas va 11 fois a la piscine pendant I'année scolaire. Calculez le prix qu'il paiera avec le tanf A, puis avec ie tant B,

2. x désigne le nombre de fois olt Aline est allée a ta piscine.

a. Exprimez, en fonction de x, le prix qu’elle a payé avec le tanf A, puis avec le tanf B.
b. Trouvez le nombre de fois ol Aline est allée 2 la piscine sachant qu’elle aurait payé le méme prix avec les deux tanfs. Quel prix a-t~ell?é

payé ?



Solutions

Resolution d’équations du typex +a = b
eta~x=p

3 LE o 2e 3 . 19
Lx+ == —Z signifiequex= £ - 2 Cela < nifie que : x = =2
1 g e q - gnifie g -

La solution de U'équation est l?-.

8
2. —3~x=8,2signifie quex = -3 - 8.2, Cel signifie que : x = ~ 11,2,
La solution de {"équation est - 11,2,
3.x+ 1072 = 10? signifie que x = 10% - 10-2, Cela signifie que : x = 99,99,
La solution de l'équation est 99,99

4. x + -5-39 ma —;— signifie que x = - 5 %.Cela signifie gue ; x = - 21

signifie que : x = - 17, La solution de U'équation est -~ 17.

2. 1072 - x = 10 signifie que x = 103 - 10. Cela signifie que : x = - 9,999,
La solution de [‘équation est - 9,995,

6. x + 2,45 =~ 8,5 signifie que x = - 8.5 - 2,45, Cela signifie gue :
x ~ 10,95. La solution de ['équation est - 10,95,

9 1.42+(-11,2)=30,8et 30,8 53,2 donc - 11,2 n'est pas la solution
de {"équation 42 + x = 53 2.

.- 18 =~ (~11,2) = - 18 + 11,2 = - 6,8 ot ~ 6.8 # — 29,02 donc
— 11,2 n’est pas la solution de V'équation - 18 - x = - 29,02,
. 3, = 11,2 # 3—;- =- 11,2+ 6,4 =~ 4,8 et - %{1 = - 4,8 donc
= 1L+ =L 3-4—
5 5

: 2 ; 32 24
= 11,2 est la solution de l'éguation x + == = - 22X

. 5 5
4. 101 - (- 11,2) = 101 + 11.2 = 112,2 et 112.2 # 898 donc
— 11,2 nest pas la solution de V'équation 101 — x = 89 8.

I

5. -11,0+ ~=- 1008 1 _ 998 998 _ -100
9 9 9 9 9 9
‘ ; s ‘ 1 100
donc = 11,2 n'est pas la solution de 'équation x + g s

9 1. 3(x = 7) - 2{x + 9) = - 18 signifie que :
IXXx~-3x7-2xx-2x09=~18.

Cela signifie que @ 3x - 2x = - 18 + 21 + 18. Cela signifie que : x = 21.
La solution de l'équation est 21.

> I X I
e —{x=2)+ —(7 - x} + = = —= signifie que :
k. = N
-‘S—xx-—x2+-1—><7—~1~xx+i*—':—1—l.
4 4 2 & 8
i 5 1 | 5 7 =i ]
Cela signifieque : —x+ —x -~ Zx- 2 + L = 22
? ! 4 4 Z 2 2 8
- i g -1l 8
tela signifie que : x + 1 = ——— | Cela signifie gue : x = 2 ~-§
e 19 . — .19
Cela sigmfie que : x = - e La solution de ['équation est ~ =



Resolution d’equations du type ax = &

o 1. 4x = 84 signifie que x = —85- signifie que x = 21. La solution
de l'équation est 21. Vénfication : 4 x 21 = 84,

2. 4y = 2 signifie que y = -i— signifie que v = 0,5. La solution de
Uéquation est 0,5, Vérification : 4 x 0,5 = 2.

5 2

-5— = 34 signifie gue x = 34 x 5 signifie que x = 170. La solution

de {"équation est 170. Vérification : }—gp- = 34,
1 c 3 G _ 3 .
4, —2—2 = g signifie que z = a % 2 signifie que z = " La solution

de 'éguation est % Vérifhication : —;- X

~lw

22
2"

9 1. 3t + 10 = - 8 signifie que 3t = - 8 - 10. Cela signifie que 3t = - 18.
{ela signifie que t = —_-g—% c'est-a-dire: t = ~ 6. La solution de_ {"équation

est - 6.

2. 17 + 5x = - 2 signifie que 5x = ~ 2 ~ 17, Cela signifie que 5x = ~ 19. Cela

——

- 19 ., . . ;
signifie que x = “Z ¢ cest-a-dire: x = - 3,8, La solution de ["équation est - 3,8,

3 .
0 1, 16 = -Zx ~- 29 sigmifie que —Z’-x = 16 + 29 signifie que x = i ]
3
signifie que x = 60. La solution de l'équation est 60.

/ —
2.6+—§x=l7+3 51gmﬁe gue -g-x = 20 —- 6 Signiﬁe que x = _1_7ft_

5

X & i upe : .
signifie que x = 10, La salution de "équation est 10.

signifie que x =




_Resolution d’équations :
I"inconnue est dans les deux membres.
01.5x+8=8x+2 signifie que 5x - 8x =2 - 8

signifie que ~ 3x = ~ 6 signifie que x = -—-——g- signifie que x = 2.

La solution de {"équation est 2.
2.9y +9=117 - 3y signifie que 9y + 3y = 117 - 9

signifie que 12y = 108 signifie que y = —%9;- signifie que y = 9.
La solution de ['éguation est 9.

€ 1. 4(5¢ - 3) = » - 12 signifie que 20x - 12 = x - 17

signifie que 20x - x = - 12 + 12 signifie que 19x = 0 signifie que x = 0.
La solution de {"éguation est 0.

2. 5(5 = x) = 3{3 - x) signifie que 25 - S5x = 9 - 3

signifie que ~ 5x + 3x = 9 ~ 25 signifie que ~ 2x = - 16

-

signifie que x = —i;i signifie que x = 8. La solution de l'équation est 8.

3.5(x +2) - 2x=2(x + 4) signifie que 5x + 10 - 2x = 2x + 8
signifie que 3x + 10 = 2x + 8 signifie que 3x - 2x = 8 - 10
signifie que x = ~ 2. La solution de !'éguation est - 2.

X, - X X v 3x 4x
1. — = — -2 signifie que — — = = - 2 signifie que — - 2= = -2
e 4 3 2 : 4 3 N 7 12 12
C'est-a-dire gue —%—2{ = - 2. {ela signifie que x = -~ 2 x {~ 12), ou encore
x = 24, La solution de "éguation est 24.
C e x 6~ 4 =
2.3x—-2m=~{-551gmﬁeque 2% ¢ 20
3 ¢ 3 x2 6
signifie que 18x ~ 4 = 3x — 30 signifie que 18x - 3x = ~ 30 + 4
signifie que 15x = ~ 26 signifie que x = —Iiﬁ .
La solution de U'équation est “15 :
- - - ¥ 3+ 15
3, = 2 e b + x sigmfe gue 2] o
3 5 15 15

signifie gue 5x ~ 25 = 3 + 15x¢ signifie que 5x — 15x = 3 + 25
signifie que — 10x = 28 signifie que x = ~ 2,8.
La solution de U'éguation est — 2,8.



Mise en équation d’un probleme

o Soit x te nombre ds du bouguet. |

1. Le nombre de tulipes en fonction de x : 18 — x.

2. Le prix du bouquet en fonction de x : 1,5 x x + 0,6 X {18 - x).
3. Uéquation qui traduit que le prix du bouquet est 21,60 € :
1,5x + 0,6 x (18 — x) = 21,60.

4. Résolution de cette éguation : 0,9x + 10,8 = 21,60.

Cela signifie que 0,9x = 21,60 — 10,80.

008: ;s ow )
Cela signifie que : x = 10 9 , C'est-a-dire que x = 12.

Pourx=12: 18 - 12 = 6. .
Conclusion : Le bouquet est composé de 12 iris et de 6 tulipes. |
5. Vérification : le nombre de fleurs du bouquet est 12 + 6 = 18 et le prix -
du bouguet est : 1,50 x 12 + 0,6 x 6 = 18 + 3,6 = 21,6.

e Si n désigne le plus petit des quatre entiers cansécutifs cherches, les

trols autres entiers sont n + 1. n + 2 et n + 3. ’ ‘ |
Dire gue la somme des quatre entiers consécutifs est égate a 132 se traduit

par:n+{n+ 1)+ {n+2)+(n+3)=182.
Cela signifie que : 40 + 6 = 182.

(ela signifie que : 4n = 182 - 6. Cela signifie que : n = --l-ﬁ. C'est-a-dire
que : n = 44, 4

Pourn =44, n+1=45 n+2=46etn + 3 =47,

Conclusion : les quatre entiers consécutifs dont la somme est égale 3 182
sont 44, 45, 46 et 47. Vérification : 44 + 45 + 46 + 47 = 182.

e Soit L la longueur du champ, alors ia largeur est —?3- x L.

Le pénmetre du champ est de 1 600 metres se traduit par :

2 % (L + ?— L) = 1 600. Cela signifie que : 2(179!.) = 1 600,

{ela signifie que : —2;0 x L= 1600,

_ 1600 . B 7
L 20 (ela sigmfie que : L = 1 600 x gt
7
e 3 3
Cest-a-dire que : L = 560. Pour L = 560 : - x L= 2 X 560 = 240,

Conclusion : Le champ a pour longueur 560 métres et pour targeur 240 métres.

Vérihcation : —2— X 560 = 240 et 2 x (560 + 240} = 2 x 800 = 1 600.

Q 1.TanfA: 12+ 11X 2,50 =12 + 27,50 = 39,50, Avec le tarif A, Nicolas
pae 39,50 € pour 11 entrées.

Tarif B: 11 x 4,50 = 49,50. Avec le tarif B, Nicolas paie 49,50 € pour
i1 entrees.

2. a. Pour x entrées avec le tarif A, Aline paie 12 + 2,5x.

Potir x entrées avec le tarif B, Aline paie 4. 5x.

b. Dire que Aline paje le ntéme prix avec les deux larifs se traduit par
4,5x = 12 + 2,5x.

4,5 = 2,5x =12, soit 2x = 12 et donc x = s . OU encore x = t,

2
La solutron de I'équation est 6. Aline aurait payé le méme prix avec les tarifs
A ou B pour 6 entrées a la piscine.
Pour 6 entrées avec le tarif A, elle paie 12 + 6 x 2.5 =12+ 15=- 27 €.
Pour 6 entrées avec le tarif B, elte paie 6 x 4,5 = 27 &



